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1. Dadalafunciéndeutilidad U=min{X,, X,}
(a) Determinar lafuncién de demanda ordinaria del bien 1
Como U=min{X,, X,} entonces X,= X, ydadoslos preciosy € ingreso, la recta

m
P+P,

de presupuestoes m=P, X,+P,X, .Esdecir m=P X +P,X —X *=

(b) Determinar lafuncién de demanda compensada del bien 1

Este problema es el dual. Se trata de minimizar el gasto sujeto a la restriccion de utilidad:
Minm=Min(P,X,+P,X,)s.a.U=min{X,,X,} .Como X,=X, ,reemplazamosen

la funcion de utilidad U=min{X,, X,}=X, vy entonces podemos escribir X,*=U que

viene a ser la demanda compensada a la Hicks.

(c) Determinar lafuncion del gasto

La demanda compensada a la Hicks correspondiente al bien 2 es X,*=U . Podemos
reemplazar las demandas compensadas en la recta de presupuesto para encontrar la
funcion del gasto del consumidor E=P,U+P,U=U(P,+P,) .

(d) Compruebe si las demandas ordinarias cumplen con laley de Walras

Primero determinamos la demanda ordinaria del bien 2, siguiendo el mismo procedimiento

de la parte (a). El resultado es X,*= La recta de presupuesto es

m
P,+P,
m=P X +P,X, y reemplazando las demandas ordinarias de los bienes 1 y 2,
m=P,(—— )+ Py(—— )=mPl+mP2=m(Pl+P2)=m y se cumple la Ley de
P,+P, P +P, P+P, P, +P,
Walras.

(e) Compruebe si lademanda ordinaria del bien 1 es homogénea de grado cero en precios e

ingreso
La demanda del bien 1 et dada por X, *= prp 9 multiplicamos el ingreso y los
1 2
. . tm m .
precios por un t mayor a la unidad, X, ** X,* . En consecuencia

VTP 4P, PP, !
la demanda del bien 1 sigue siendo la misma si se incrementa €l ingreso y los precios en la



misma proporcién. La demanda es homogénea de grado cero en precios e ingreso.
(f) Compruebe la agregacion de Cournot en el caso del bien 1

La agregacion de Cournot estd dada por &, 5, S, £, 5,=—S, .S es la proporcion del
ingreso que se gasta en el bien i. En este caso se trata de analizar € impacto de un cambio
en e precio del bien 1, sobre la demanda del bien 1 y sobre la demanda del bien 2.

Tomando la demanda ordinaria del bien 1, X,*= P1p se obtiene la elasticidad
1 2
i0ded da mediante 1a S quiente funcia dX, P, dX, m

recio de demanda iante la siguiente funcion &, , =—— — . =-—

P g v Tap X, AP, (P+P,)

e =__m PB__ m Ph __ P
y entonces " (p+pP,) X, (P+P,) m P,+P, . De otro lado
P +P,
L. dX2 Pl dX2 m
tenemos la elasticidad cruzada de demanda ¢,,=—— — . =— > .Y
T dP, X, dP, (P,+P,)
< . m i_ m P1 — P1
entonces " (P,+P,) X, (P,+P,)} m P,+P, . En consecuencia,
P,+P,
reemplazando en la agregaciéon de Cournot para € bien 1, obtenemos
P P P P
€ p S HE S =(— —)8, +H(— —1—)S,=(— ——)(§,+S,)=——— . Pero
! ! P, +P, P,+P, P +P, P, +P,
m
(P 5—=) P,
como P X, P\+P, P, yentonces —S,=— y se cumple la
S, = = = P,+P,
m m P+P,

agregacion de Cournot para €l bien 1.
(9) Compruebe la agregacion de Engel

La agregacion de Engel estd dada por ¢, ,,S,+¢,,,S,=1 . Setratade analizar € impacto
de un cambio en el ingreso del consumidor sobre la demanda de los bienes 1y 2. Tomando

la demanda ordinaria del bien 1, X‘*=P+P , podemos estimar la elasticidad ingreso
1 2
. Xm m Xm 1 .
para e bien 1, E = — . —= , en  consecuencia
odm X, m P+P,
e = 1 m_ 1 m —1
" P +P, X, P+P, m
P, +P,
Tomando la demanda ordinaria del bien 2, X2*=P P podemos estimar la
1 2
elagticidad ingreso para € bien 2, ¢&,,=— — . —= , en consecuencia
Todm X, m P +P,
e = I m_ 1 m
> p+P, X, P+P, m . Y reemplazando en la agregacion de Engel se

P, +P,



P X, P)X,

m m

obtiene ¢, ,S,+¢,,5,=5,+S,=

2. Dadalafuncion deutilidad U=X, + X,
(@) Determinar lafuncion de demanda ordinaria del bien 1

Dada la funcion de utilidad U=X, + X, , latasa subjetiva de cambioes 7SC=1 .En
consecuencia, dados el precio del bien 1, e precio del bien 2y el ingreso del consumidor, la
demanda ordinaria del bien 1 es:

.Pl
0si—>1
2
P
X, * E(O,ﬁ) si—=1
Pl PZ

(b) Determinar la funcion de demanda compensada del bien 1

Este problema es €l dual. Se trata de minimizar el gasto sujeto a la restriccion de utilidad:
Minm=Min(P, X, +P,X,)s.a. U=X ,+X, . En consecuencia la demanda compensada
del bien 1

. Pl
si —>1-X,*=0
2

. 1 m
si —=1-X,*¢(0,—) > X, *&(0,U
Pl X e 0,25 =X, e(0,U)

T v

8]

si—<loX *=t L X *=U
Pl

~ | o

8]

(c) Determinar lafuncién del gasto

P
si —>1-X*=0->X,*=U—>E=P,U
2

si—=1-X* E(O’pﬂ)_’xfx< £(0,U)=Ee(P,U,P V)

2 1

R IR

si —<1—>X,*=Pﬂ - X *=U—E=P,U

2 1

~

(d) Compruebe si las demandas ordinarias cumplen con laley de Wdras

P

si F1>1—>X1*=O—>X2*=Pﬁ . La recta de presupuesto es m=P X ,+P,X, y
2 2

reemplazando las demandas ordinarias de los bienes 1 y 2, en la ecuacion de la recta de



presupuesto tenemos P1(0)+P2(%)=m y se cumple la Ley de Walras.
2

Si Fl=1—>X1* e(O,Pﬂ) . S la demanda del bien 1 es cero entonces e gasto del

2 1

consumidor va a ser P1(0)+P2(%)=m . S la demanda del bien 1 es m/P; entonces €
2

gasto del consumidor va a ser PI(P—)+P2(0)=m . En consecuencia siempre se cumple
1

la Ley de Walras.
. P1 m . m
si o<1- X *=-= = X,*=0 yd gasio del consumidor es PI(P_)
2 1 1

cumple la Ley de Walras.

+P,(0)=m yse

(e) Compruebe si lademanda ordinaria del bien 1 es homogénea de grado cero en precios e
ingreso

P
si Fl>1—>X,*=O y a multiplicarse los precios y € ingreso por un t mayor que uno la
2
demanda por € bien 1 sigue siendo la misma, igual a cero.

P
si —1=1—>X1* e(O,Pﬂ) y al multiplicarse los precios y € ingreso por un t mayor que
2 1
uno la demanda por €l bien 1 sigue siendo la misma.

P
si F1<1—>X1*=Pﬂ y al multiplicarse los preciosy €l ingreso por unt mayor que uno la
2 1
demanda por € bien 1 sigue siendo la misma.

(f) Compruebe la agregacion de Cournot en €l caso del bien 1

La agregacion de Cournot estd dada por €, S,+¢,,5,=—S, .S es la proporcion del
ingreso que se gasta en el bien i. En este caso se trata de analizar € impacto de un cambio
en e precio del bien 1, sobre la demanda del bien 1 y sobre la demanda del bien 2.

P
Tomando |la demanda ordinaria del bien 1, en €l caso que P—‘>1—>Xl*=0 y e gasto en
2

el bien 1 es cero y entonces e primer término del lado izquierdo de la agregaciéon de
Cournot es cero. La demanda ordinaria del bien 2 es n/P,, que no depende del precio del
bien 1 y en consecuencia, la elasticidad precio de demanda cruzada es cero. Por lo tanto €l
segundo término del lado izquierdo de la agregacion de Cournot también es cero y da como
resultado cero que es igual al gasto en el bien 1. Por lo tanto se cumple la agregacién de
Cournot.

P
En el caso que P—1=1—>X1* 5(0,%) y la demanda del bien 2 no depende del precio del
2 1
bien 1. En este caso la elasticidad precio de demanda es infinita y la elasticidad precio

cruzada es cero 'y no se cumple la agregacién de Cournot.



P
En el caso que P—1<1 —>X1*=% y la demanda del bien 2 es cero. La elasticidad precio
2 1

=—1
de demanda del bien 1 es Elm dm X, P, m . El gasto del bien 2 esceroy se

cumple la agregacion de Cour not.
(9) Compruebe la agregacion de Engel

La agregacion de Engel estd dada por ¢, ,,5,+¢,,,S,=1 . Setratade analizar e impacto
de un cambio en €l ingreso del consumidor sobre la demanda de losbienes1y 2.
S |la demanda del bien 1 es cero, la demanda del bien 2 esnV/P; y la elasticidad ingreso de

demanda del bien 2 es igual a la unidad. Entonces 0+52=%=1 y se cumple la
agregacion de Engdl.
S la demanda del bien 1 es una horizontal entre cero y nV/P:, podemos evaluar la

agregacion de Engel en ambos extremos del intervalo. S la demanda del bien 1 es cero
sabemos que se cumple. S la demanda del bien 1 es nVP;, la demanda del bien 2 escero. La

elasticidad ingreso de demanda del bien 1 es la unidad y entonces Sl+0=%=1 y se

cumple la agregacion de Engel.

P
Finalmente, s P—l<1 —>X1*=% y la demanda del bien 2 es cero y, considerando lo que
2 1
acabamos de concluir mas arriba, se cumple la agregacion de Engel.

. Comente la exposicion realizada en €l Aula. En una escala de 0 a 20, evalle a equipo
expositor y al equipo jurado y explique sus razones.



